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Σελίδα 1 από 2           
  

 
 
Θέμα 1ο  

Έστω η συνεχής συνάρτηση  
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και ο μιγαδικός 
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α) Να δείξετε ότι 2z   
β) Να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο των εικόνων του μιγαδικού αριθμού w  
στο μιγαδικό επίπεδο. 
γ) Να αποδείξετε ότι υπάρχει μοναδικό 0 1 0x [ , )   τέτοιο ώστε 0 0f(x )   
 
 
 
Θέμα 2ο  

Έστω η συνάρτηση 22 0 0x
,

λ
f(x) e x , λ

x
      και η συνάρτηση h 

τέτοια ώστε: 2 0h(x) x f (x) ,   για κάθε 0x   
α) Να δείξετε ότι η εξίσωση 0h(x)   έχει μοναδική ρίζα στο 0( , )  
β) Αν 1 0h( )  , να εξετάσετε την f ως προς την μονοτονία, τα ακρότατα και 
να βρείτε το σύνολο τιμών και το πρόσημό της.    
γ) Για την f  του ερωτήματος β) να δείξετε ότι:  
      ι) Υπάρχει 1 2ρ ( , )  τέτοιο ώστε η εφαπτομένη στη fc  στο 
     σημείο M(ρ,f(ρ))   να είναι παράλληλη προς την ευθεία που  

     ορίζεται από τα σημεία 21 3 2Κ( , e ) , 2 2Λ( , f( ))  

      ιι) Ισχύει 2 21 2 1
2
e
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Σελίδα 2 από 2           
  

 
Θέμα 3ο   

Δίνεται συνάρτηση f :    συνεχής και τέτοια ώστε: 2
2

4
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x

f(x) dt
f (t)


 , 

για κάθε x   και f( )    
α) Να εξετάσετε την f  ως προς την μονοτονία και να βρείτε το πρόσημο 
αυτής. 
β) Να μελετήσετε την f  ως προς την κυρτότητα και να βρείτε τα σημεία 
καμπής αυτής. 
γ) Να δείξετε ότι η   f  αντιστρέφεται και να προσδιορίσετε την 1f  
δ) Να βρείτε το εμβαδόν Ε του χωρίου Ω που ορίζεται από την fc , τον 

άξονα x x και τις ευθείες: 2x   , 
7
6

x     
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